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Clasa a Vlll-a
Barem de corectare si notare
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Solufie: a) 2 a+b_ 2ab a+b:

EJFE > " aib 2 abz(\/%)z,Va,be(O,+oo) .............................. 2p
a b

: 2 a+b
a) Ardtati ca, oricare ar fi numerele pozitive a si b are loc egalitatea (\/ ab)Z =

b) Determinati a,b e (0,+oo) stiind ca

b) Din a) avem % a;b = (\/E)z si atunci prima egalitate devine (\/%)3 =192+/3 de unde
N + J—
a b

2 2
Jab =443 < a-b=48.Din ,|2 ;b =52 = a?+b? =100

(a+b)’ =a’+b®+2ab=196.Cum a,b>0=>8+D=14 .. 1p
a-b=48=a-(14-a)=48=(a-7f =1=ac<{68}
Verificd egalitatea perechile (a,b)< {(6,8),(8,6)}

SUBIECTUL 2

Fie numerele a = /270 — 21908 4 21099 |1 i |y = /22014 _ 1009, 01008 1
a) Aratati cd numerele a si b sunt numere naturale impare consecutive.

864
b) Comparati numerele 5a —3b si V5.

I E A I e Bl e
Deoarece 2% +1>0, avem a = ‘21007 +1‘ _ 21007 4

b:\/22014_21008(2_1)+1:\/22014_21008 +1:\/22014_2‘21007 +1=

Deoarece 2'°" —1>0,avem b= ‘21007 - 1‘ — plo07 _4

............................................ 1p
Asadar a si b sunt numere naturale impare, iar b=a+ 2, deci a si b sunt numere naturale
IMPATE CONSECULIVE. ittt et et e st e et e e st et e s beesbeste st e steereebeneeeneans 1p
b) 5a—3b =5(2'" +1)-3(21%" —1)=2.21" +8=2'% 1.8
5a—3p =218 > 2% = (27 " 128" S 125" . 2p
432
5a—3b>125" = (5°}*“ =5%2 = (\/52] — 5™ =5a-3p>5"

SUBIECTUL 3

Fie ABCA'B'C’ o prisma triunghiulard regulatd, cu AB =8cm, AA' = 8v3 cm.



a) Daca | este proiectia punctului A pe planul (A'BC), sd se demonstreze ca punctul | este

centrul cercului Tnscris n triunghiul A'BC .
b) Sa se afle sinusul unghiului format de dreptele AB si A'C.

G.M. Supliment, nr. 3/2018
Solutie: a) Priygc)A=1= Al 1L(A'BC).
Al L (A'BC)
Fie ID_LBC, DeBC — AD L BC: AD = 4+/3cm
ID,BC = (A'BC)

Al L ABC
Fie IEJ_ABEeA' — AE L A'B; AE = 4+/3cm
IE,A'Bc ABC

Al L(A'BC)
Fie IF LAC,FeAC=AF LACAF =4J3tM oo 3p
IF,A'Cc A’BC

AAID = AAIE = AAIF(1.C.)=[ID]=[IE]=[IF], de unde deducem ci I este centrul cercului

nscris n triunghiul A’BC ............................................................................................................. 1p
b) AB||AB'= «(AB,AC)=2(AB,AC)=B/AC oo 1p
Fie CT L A'B",T € AB'= CT =4+/15cm = sin «CA'T :@ ............................................ 2p
SUBIECTUL 4

Fie ABCDA'B'C'D’ un cub cu AB =12cm, punctul P este centrul fetei ADD'A’, iar Q
este mijlocul muchiei [BC].

a) Sise calculeze lungimile segmentelor [C'P] si [QP].
b) Si se calculeze distanta de la punctul Q la planul (A'C'D).

Solutie: a) Din triunghiul AD'C'P obtinem C'P = SN X 1 1p
Daca M este mijlocul laturii [AD], din triunghiul APMQ obtinem PQ = 645 CM. oo 1p
b) Din triunghiul ACC'Q obtinem C'Q = 635 CM.  oveeeerreeeeeeeeeeeeeeeeeeeseeeeeeeeeeseeeeseeseeeeeessseen 1p

Din triunghiul ACDQ obtinem DQ = 1 R 1p

Din C'Q=DQ=PQsi (A'C'D): (PC'D) deducem ca proiectia lui Q pe planul (PC'D)
cade n centrul cercului circumscris triunghiului APC'D care este dreptunghic in P. Fie N mijlocul

ipotenuzei [C'D]:> N este centrul cercului circumscris triunghiului APC'D . ....ccooooveeiviiiiicee, 1p
QN L(PC'D)=QN L(ACD)=d(Q,(ACD))=QN  oooorrrrrrccrrrrrrsrrrerrerrrirrrens 1p
Din triunghiul AQNC’ obinem QN = 6y/3cm = d(Q,(A'C'D))=6+/3cm ................ 1p
Nota

Orice alta rezolvare corecta primeste punctajul maxim.



