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Sambata, 12 aprilie 2014

Problema 1. Determinati constantele reale ¢ pentru care, oricand a, b, ¢ sunt lungimile laturilor
unui triunghi nedegenerat, atunci si a? + bet, b? + cat, ¢ + abt sunt lungimi ale laturilor unui triunghi
nedegenerat.

Problema 2. Fie D si F puncte interioare laturilor AB, respectiv AC, ale unui triunghi ABC,
astfel incat DB = BC = CFE. Dreptele CD si BE se intersecteaza in punctul F. Demonstrati ca
centrul I al cercului Tnscris in triunghiul ABC, ortocentrul H al triunghiului DEF si mijlocul M al
arcului BAC' al cercului circumscris triunghiului ABC' sunt coliniare.

Problema 3. Notam cu d(m) numarul divizorilor pozitivi ai unui numéar natural nenul m, si notam
cu w(m) numarul divizorilor pozitivi primi distincti ai lui m. Fie acum &k un numéar natural nenul.
Demonstrati ca exista infinit de multe numere naturale nenule n astfel incat w(n) = k i d(n) nu divide
pe d(a? + b%) pentru nicio pereche de numere naturale nenule a, b care satisfac a + b = n.

Language: Romanian Timp de lucru: 4 ore i 30 de minute
Fiecare problema valoreaza 7 puncte



